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I1. fordulo - 11. osztaly

1. feladat: Tekintsiik az 6sszes olyan A= (aij )Kigs harmadrendi négyzetes matrixot,
1<j<3

amelyben a; € {—2, 2} barmely i, j € {1, 2,3} esetén. Ezen matrixok halmazat jeloljik H -val.

a) lgazold, hogy minden H -beli matrix determinansa oszthat6 32 -vel!
b) Bizonyitsd be, hogy H -ban 1étezik legalabb 171 olyan matrix, amelyeknek
determinansai egyenldek!
Biro Béla, Sepsiszentgyorgy
2. feladat: Igazold, hogy ha Ae 7 (IR), akkor
%det(A2+A+Iz)z(l—det(A))z+(1+Tr(A))2
dr.Bencze Mihaly, Bukarest
3. feladat: Egy 1xl-es téglalap (egységnyi oldalu négyzet) atlojara szerkesztiink egy
téglalapot, amelynek hosszlisaiga megegyezik az el6zd téglalap atlojanak a hosszaval,
sz¢lessége pedig egységnyi. Folytatjuk a szerkesztést a kovetkezé moddon: a keletkezett
téglalap atlojara szerkesztliink egy ujabb téglalapot, amelynek hosszusaga megegyezik a
téglalap atlojanak a hosszéaval, szélessége pedig az el6zd téglalap atlojanak hosszaval. A

miveletet n-szer ismételjiik. Jelolje T, az n -edik téglalap teriiletét, ne N”.
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a) Szamitsd ki a IIm_I_ L hatarértéket!
nN—o0
n-1
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b) Szamitsd ki a lim (1+ Z( T)z ] hatarértéket!
nN—o0 k=2 K
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4. feladat: Legyen X, =X, =X, X €(0,1) barmely ne N" esetén.

a) lgazold, hogy az (xn )nZl sorozat konvergens, és szamitsd ki a hatarértékét!
b) Szamitsd ki a lim (X" +x™7 +...+X2"" ) hatéarértéket!
N—o0

c) Szamitsd ki a lim*n-x hatarértéket!

N—o0

dr.Bencze Mihaly, Bukarest

Megjegyzések:
- munkaid6 3 ora;
- minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér;
- Iényeges altalanositasokért és az els6tdl 1ényegesen kiilonb6z6 megoldasokért egy feladatra legfeljebb 5
pluszpont jar



